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7.1.B12

Necht' ¢ : V' — V' je injektivni linedrni zobrazeni. DokaZte, Ze plati:

uy,...,u; € V jsoulinedrné nezavislé <= o(uy), ..., ¢(uy) jsou linedrné nezdvislé.
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UvaZme rovnici:
t1-pay) + -+t o(ug) =0

Pro libovolné linedrni zobrazeni plati ¢ (0) = o' a tedy dostdvdme:
tr-pu) 4 -+ + - p(ug) = p(o)
Za pouziti definice linedrniho zobrazeni dostdvame:
et - + -+t - ug) = (o)
Nyni vyuZijeme toho, Ze je ¢ injektivni a musi tedy platit:

tp-up+ -+t -ug =0

ProtoZe jsou ale vektory uy, ..., uy linearné nezavislé, musi bytty = --- =t = 0.
Vektory o(uy), . .., p(ug) jsou tedy linedrné nezavislé.
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Tato implikace plati pro libovolné linedrni zobrazeni. Jedna se obménu Véty 1.1.3.
Diikaz tedy jen ve zkratce:

tioug+- o Ftpup=0 = @t -u 4+ +tg-up) =p0) = t1-@uy)+-+tg - p(ug) =0

Protoze jsou vektory p(uy), ..., @(uy) linedrné nezavislé, musi bytt; = --- =t = 0.
Vektory uy, ..., ug jsou tedy linedrn€ nezavislé.



